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1 Eine durch eine diskrete Masseverteilung m induzierte Intervallfunktion ist

regulär.
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2 Beweisen sie folgende Behauptungen:

a. Jede endliche, oder abzählbare Menge ist eine �-Nullmenge.

b. Insbesondere ist Q eine �-Nullmenge in R .

c. Jedes entartete Intervall ist eine �-Nullmenge.

d. Jede Hyperebene ist eine �-Nullmenge.

e. Der Graph einer stetigen Funktion Rn ! R ist eine �-Nullmenge in Rn+1
.
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3 Sei � : R ! R monoton steigend, und seien �+ , �– die Funktionen der rechts-

und linksseitigen Grenzwerte von � in jedem Punkt. Definiere damit eine

Intervallfunktion µ� wie im Skript durch

µ'([a,b]) Õ '+(b) � '–(a),

µ'([a,b)) Õ '–(b) � '–(a)

und so weiter. Zeigen sie, dass damit ein Maß auf J1
definiert wird.
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4 Sei µ ein Maß und N eine µ-Nullmenge. Dann existiert zu jedem " > 0 auch

eine Überdeckung von N durch offene Intervalle I1, I2, .. so, dass

X

k·1
µ(Ik) < ".


