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1.) Das kleinste Intervall, das X enthält, wird

mit I(X) bezeichnet:

I(X) :=
⋂

{I⊆Rn:I Intervall ∧ X⊆I}

I.

2.) Eine endliche Menge P = {I1, . . . , Im} von

Intervallen heißt Partition von I(X), falls

(i) ∀j, k = 1, . . . ,m : j 6= k ⇒ µn(Ij ∩ Ik) = 0,

d.h. die Intervalle haben höchstens auf ih-

rem Rand gemeinsame Punkte.

(ii)
m
⋃

j=1

Ij = I(X).

3.) Für jede Partition P von I(X) ist

mP (X) :=
∑

{I∈P :I⊆X}

µn(I),

MP (X) :=
∑

{I∈P :I∩X 6=∅}

µn(I).

4.) µi := sup{mP (X) : P ist Partition von I(X)}

heißt inneres Riemann-Maß von X,

µa := inf{MP(X) : P ist Partition von I(X)}

heißt äußeres Riemann-Maß von X.

5.) X heißt Riemann-messbar, falls µi(X) =

µa(X) =: µ(X).
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Eigenschaften Für t, t1, t2 ∈ T (I) und c ∈ R

gelten

1. t1+ t2 ∈ T (I) und
∫

I
(t1+ t2) =

∫

I
t1+

∫

I
t2,

2. c · t ∈ T (I) und

∫

I
(c · t) = c

∫

I
t,

3. ∀x ∈ I : t1(x) ≤ t2(x) ⇒
∫

I
t1 ≤

∫

I
t2

(Monotonie),

4.

∣

∣

∣

∣

∫

I
t

∣

∣

∣

∣

≤ ‖t‖∞ · µ(I),

5. |t| ∈ T (I) und

∣

∣

∣

∣

∫

I
t

∣

∣

∣

∣

≤
∫

I
|t|,

6. t1 · t2 ∈ T (I).


